1. Mikor mondjuk azt, hogy egy f € R — R fiiggvény dierencialhat6 valamely pontban?

4 '
2. Definici6é. Az f € R — R fiigguény az a € int Dy pontban differencidlhaté (vagy
derivalhatd), ha létezik és véges a

i @) = 1(@)
r—=a  p—q
hatdrérték. Ezt a hatdrértéket az | f'(a)| szimbdélummal jeloljiik, és az f fliggvény a
pontbeli derivaltjanak (vagy differencialhanyadosanak) nevezzik, azaz
f(z) — f(a)
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Ezt a tényt a kévetkezéképpen fogjuk jelolni: | f € D{a} |
" _ >

2. Mi a kapcsolat a pontbeli dierencidlhat6sag és a folytonossag kozott?
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1. Tétel (A folytonossag és a derivalhatésag kapcsolata). Tegyiik fel, hogy
fER =R ésacintDy. Ekkor

a) feDa} = [feC{a},

b) Az dllitds megforditdsa nem igaz.

3. Milyen tételt ismer két fiiggvény szorzatanak valamely pontbeli dierencialhatdsagarol és a

derivaltjarél?

3. eqy szorzat derivdltja az az dsszeg, amelynek tagjai az eqyik tényezo derivdltja meg-
szorozva a masik tényezovel, azaz

f-ge D{a} és (f-g)(a) = f(a)g(a)+ fla)g'(a),

4. Milyen tételt ismer két fiiggvény hanyadosanak valamely pontbeli dierencialhatdsagarol és a
derivaltjarol?

4. ha még a g(a) # 0 feltétel is teljesiil, akkor

o (ﬁ) (@ = £/(@9(@) ~ [(@)g' (@),
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5. Milyen tételt ismer két fiiggvény kompozici6janak valamely pontbeli dierencialhat6sagarél és a
derivaltjarél?




3. Tétel (Osszetett fiiggvény derivaltja). Tegyiik fel, hogy f,g € R — R és va-
lamilyen a € int D, pontban g € D{a}, tovabbd f € D{g(a)}. Ekkor fog € D{a},

(fog)(a) = f(g(a) - 9(a)-

6. Milyen allitast tud mondani hatvanysor 6sszegfiiggvényének a dierencialhat6sagardl és a

derivaltjarél?
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5. Tétel (Hatvanysor osszegfiiggvényének derivaltja). Legyen a € R és o, € R
(n=0,1,...). Tegyiik fel, hogy a

> ap(z —a)” (z e R)

n=(

hatvanysor R konvergenciasugara pozitiv, €s jeldlje f az dsszegfiigguényét:

o) i= Ean(x —a)® (:t: € KR_((I-:]).

n=0

Ekkor minden x € Kg(a) pontban f € D{z} és

00
f(@) =3 nan(a—af" (2 € Kala))
\_ " v

7. Mi az érint6 denici6ja?

'l R
3. Definici6. Az f € R — R figgvény grafikonjinak az (a, f(a)) pontban van érintéje,
ha f e D{a}. Az [ figgvény grafikonjinak (a, f(a)) pontbeli érintéjén az

y=f'(a) (z —a)+ f(a)

eqyenleti eqyenest értjik.

8. Milyen tételt tanult az inverz fiiggvény dierencialhat6sagarol és a derivaltjarol?







