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nullahoz, ha @ — a. Az f fiiggvény a pontbeli derivdlhatosdga tehdt azt jelenti, hogy
a fiiggvény az a pont kirnyezetében ,,jol” kozelithetd linedris fiiggvénnyel. Ezt a
kizelitést gyakran az

flz) ~ f(a) + f'(a)(z —a) (haz ~a)

jeloléssel fejezziik ki. A szoban forgo linedris fiiggvény grafikonja az
j i
y = f(a) + f'(a)(z — a)

egyenletii egyenes, ami az f fiiggvény grafikonjanak (r:f.F ¥ (n;)) pontbeli érintdje. M

2. Mi a Taylor-polinom deniciéja?

f ™
1. Definicié. Han € N, a € Dy és f € D*{a}, akkor a
"la) ()
Thaf(z): = f(a) + f'(a)(z — a) + fT(!()L:E —a)+---+ f n!(ﬂJ (z—a)* =

BTk .
. f .U( )[:.‘L' — a)f (r e R)

k=0

polinomot az f fliggvény a ponthoz tartozd n-edik Taylor-polinomjanak nevez-

i zuik. 4

3. Mi a kapcsolat a fiiggvénynek és Taylor-polinomjanak derivaltjai kozott a Taylorpolinom
kozéppontjaban?

4. Fogalmazza meg a Taylor-formula a Lagrange-féle maradéktaggal néven tanult tételt!

- ™
2. Tétel (Taylor-formula). Legyen n € N, és tegyik fel, hogy f € D““(K (a]). Ekkor
Yz € K(a) ponthoz 3¢ az a és az © pontok kdzétt, hogy

(n+1)
f (E) (:E _ ajn+]-

H=) = Thail®) ="y,

L A fenti képlet jobb oldaldn dllo fiiggvényt Lagrange-féle maradéktagnak nevezzik. J

5. Hogyan deniélja egy fiiggvény Taylor-sorat?



~
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2. Definicié. Ha a € Dy és f € D>{a}, akkor a
o ; "a . k) (q :
Tof(z) : = fla) + f'(a)(x —a) + ! 2(' }[r —a) 4.+ f ﬂ":: )(1 —a)f 4. =
*) (g
2 pr(;r —-a)* (z€R)
k=0 :
hatvanysort az f fiiggvény a ponthoz tartozé Taylor-soranak nevezzik.
L Az a = 0 esetben haszndlatos a Maclaurin-sor elnevezés is. ¥
6. Mi a kapcsolat hatvanysor 6sszegfiiggvényének a derivaltjai és a hatvanysor egyiitthatoi kozott?
7. Milyen elégséges feltételeket ismer fliggvények Taylor-sorral tortén® el®allitasara?
~

p
4. Tétel (Elégséges feltétel fiiggvények Taylor-sorral torténé elGallitasara).

Legyen f € D™ (K’ (a)), és teqyiik fel, hogy AM > 0 wvalds szdm, amire

¥z € K(a), Vn € N: |[f™ ()| < M

teljesil. Ekkor f-nek az a ponthoz tartozd Taylor-sora a K(a) halmazon elédllitic az f
fiiggvényt, vagyis fenndll a kovetkezd egyenliséq

+oo (’k]a
_Zf (a)

f(z) = > (z—a)f (€ K(a)).

.

8. Milyen allitast ismer az 1/1-x fliggvény hatvanysoros el®allitdsara?



